Zestaw 19

GIMNAZJUM

1. Na tablicy zapisujemy liczby od 1 do 10. Scieramy dwie liczby i w ich miejsce wpisujemy ich
sume pomniejszong o 1. Wykonujemy te operacje tyle razy, az na tablicy zostanie tylko jedna
liczba. Udowodnij, ze niezaleznie od tego, jak bedziemy scierac liczby, na koncu zawsze
otrzymamy te samg liczbe i podaj, co to za liczba.

2. Dany jest okrag 0,0 $rodku S oraz okrgg O,, przechodzacy przez S i przecinajacy okrag O; w
punktach A i B. Z punktu A poprowadzono prostg, przecinajgcg okragg O; w punkcie C, a okrag
0, w punkcie D. Udowodnij, ze tréjkat BCD jest rownoramienny.

3. O liczbach a, b, ¢, d wiadomo, ze spetniajg uktad réwnan:

{a+b+c+d=101
ab+ cd = 200

Udowodnij, ze dokfadnie jedna z tych liczb jest nieparzysta.
LICEUM

1. Dany jest trojkat prostokatny o przyprostokatnych dtugosci odpowiednio a i b. Na pierwszej
z tych przyprostokatnych wybrano punkt P, a na drugiej punkt Q. Niech K i H bedg rzutami
prostokatnymi odpowiednio punktéw P i Q na przeciwprostokatnga. Jaka jest najmniejsza
mozliwa wartos¢ sumy |KP| + |PQ| + |QH|? Odpowiedz uzasadnij.

2. Mamy 17 liczb rzeczywistych. Wiadomo, ze suma dowolnych dziewieciu sposrdd tych liczb
jest wieksza od sumy pozostatych osmiu. Wykaz, ze wszystkie te liczby sg dodatnie.

3. Wyznacz wszystkie liczby catkowite nieujemne n, dla ktérych liczba 7™ + 2 - 4™ jest liczba
pierwsza.

Rozwiqzania nalezy odda¢ do pigtku 12 czerwca do godziny 12.30 koordynatorowi konkursu
panu Jarostawowi Szczepaniakowi lub swojemu nauczycielowi matematyki.

Na stronie internetowej szkoly w zakladce Konkursy i olimpiady mozna znalez¢ wyniki
dotychczasowych rund i rozwigzania zadan.

Projekt realizowany pod patronatem Dziekana Wydzialu Matematyki i Informatyki Uniwersytetu Jagiellonskiego.



