Zestaw 5.

GIMNAZJUM

1. Udowodnij, ze jezeli pewna liczbe mozna przedstawic jakgq sume kwadratow dwoch liczb
naturalnych to rowniez jej dwukrotno$¢ mozna przedstawic jako sume kwadratow dwoch liczb
naturalnych.

2. Turysta idacy na stacje kolejowa przeszed! w ciagu godziny 3,5 km i zorientowat sie, ze idac
nadal z tg samg predkoscia, spozni sie na pociag o godzine. Przyspieszyt wiec i pozostalg czesc¢
trasy przeszedt z predkoscia 5 km/h, docierajac na stacje p6t godziny przed planowanym odjazdem
pociagu. Jaka dluga trase przebyl ten turysta?

3. W trojkacie ostrokatnym ABC symetralna boku AC i wysokos¢ poprowadzona do boku BC
przecinaja sie na dwusiecznej kata ACB. Wykaz, ze symetralna boku BC i wysoko$¢ poprowadzona

do boku AC réwniez przecinajg sie na dwusiecznej kata ACB.
c

LICEUM

1. Udowodnij, ze istnieje nieskonczenie wiele takich par liczb naturalnych (a, b), dla ktorych
NWD (¢’ +1,b*+1)=a+b

2. Dane s roztaczne okregi o; i 0, o Srodkach odpowiednio S i T. Punkt E jest najbardziej
oddalonym od okregu o, punktem okregu o;, zas punkt F jest najbardziej oddalonym od okregu o,
punktem okregu 0,. Z punktu E prowadzimy proste styczne do okregu o,. Okrag o jest styczny
wewnetrznie do okregu o; i do tych prostych. Analogicznie z punktu F prowadzimy proste styczne
do okregu o;. Okrag o4 jest styczny wewnetrznie do okregu o0, i do tych prostych. Udowodnij, ze
okregi os i 04 Sq przystajace.

3. Liczba 999..9 jest zapisana za pomocq 999 dziewiatek. Ile wynosi suma cyfr kwadratu tej liczby?
Podac¢ wynik w postaci konkretnej liczby, zapisanej za pomoca kolejnych cyfr, nie za$ iloczynu,
kwadratu itp.

Rozwiqzania nalezy odda¢ do pigtku 13 lutego do godziny 12.30 koordynatorowi konkursu
panu Jarostawowi Szczepaniakowi lub swojemu nauczycielowi matematyki.

Na stronie internetowej szkoly w zakladce Konkursy i olimpiady mozna znalez¢ wyniki dotychczasowych rund
i rozwigzania zadan.
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