Zestaw 6.

GIMNAZJUM

1. Udowodnij, Ze jezeli pewna liczbe mozna przedstawi¢ jaka réznice kwadratéw dwoch liczb naturalnych to
réwniez jej trzykrotno$¢ mozna przedstawi¢ jako réznice kwadratow dwoch liczb naturalnych.

2. Dany jest tréjkat prostokatny, w ktorym kat przy wierzchotku C jest prosty oraz |AC| # |BC|. Punkty P i Q
sq takie, Zze czworokat APBQ jest kwadratem. Udowodnij, ze proste CP i CQ sa prostopadte.

3. Liczby rzeczywiste a, b, c, d spelniaja réwnosci

(@a+b)c+d)=(a+c)b+d)=(a+d)b+c)

Udowodnij, ze co najmniej trzy z liczb a, b, ¢, d sq réwne.

LICEUM

1. Czworokat ABCD jest wpisany w okrag. Proste AB i CD przecinaja sie w punkcie E, a proste AD i BC
przecinajg sie w punkcie F. Udowodnij, Ze jesli BE = DF, to CE = CF.
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2. Na brzegu kwadratu o boku n (n > 2 jest liczba naturalng) wyrézniono 2n punktéw réznych od
wierzchotkow, ktdre dziela kazdy z bokéw na odcinki o catkowitych dtugosciach. Udowodnij, Ze pewne
cztery wyrdznione punkty sa wierzchotkami réwnolegtoboku, ktérego srodek pokrywa sie z srodkiem
kwadratu.
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3. Dane sa dwa okregi wspotsrodkowe — mniejszy o promieniu r i wiekszy o promieniu R. Przez wybrany
punkt mniejszego okregu poprowadzono pare prostych prostopadtych. Oblicz sume kwadratéw dlugosci
odcink6éw wycietych z tych prostych przez wiekszy okrag.

Rozwiqzania nalezy odda¢ do piqtku 6 marca do godziny 12.30 koordynatorowi konkursu
panu Jarostawowi Szczepaniakowi lub swojemu nauczycielowi matematyki.

Na stronie internetowej szkoly w zakladce ,,Konkursy i olimpiady” mozna znalez¢ wyniki
dotychczasowych rund i rozwigzania zadan.
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