Zestaw 19 MATEMAT“YKI

KLASY PO SZKOLE PODSTAWOWEJ

1. Dany jest kwadrat ABCD. Punkt E lezy na przekatnej AC, przy czym AE > EC. Na boku
AB wybrano punkt F, rézny od B, dla ktérego EF = DE. Udowodnij, ze kat DEF jest
prosty.

2. Dane sg takie dodatnie liczby catkowite a, b, dla ktérych liczba 5a + 3b jest podzielna
przez liczbe a + b. Wykaz, zea = b

3. Punkty K i L znajdujg sie odpowiednio na bokach BC i CD réwnolegtoboku ABCD, przy
czym

AB + BK = AD + DL.
Udowodnij, ze dwusieczna kata BAD jest prostopadta do prostej KL.

KLASY PO GIMNAZJUM

1. Tomek zaprosit na zdalne przyjecie urodzinowe 11 swoich znajomych, ktdrzy kolejno
beda dotacza¢ do spotkania. Tomek dobrat gosci w taki sposéb, aby niezaleznie od
kolejnosci w jakiej bedg dofgczaé, zawsze nowo przybyta osoba znata co najmniej potowe
juz obecnych osdéb, wliczajgc Tomka. Wykaz, ze wérdd zaproszonych gosci istnieje taki, ktory
zna wszystkich pozostatych 10 znajomych Tomka. Uwaga: Przyjmujemy, ze jesli osoba A zna
osobe B, to rowniez B zna A.

2. W trdéjkacie ABC punkty K, L, M lezg odpowiednio na bokach AB, BC,i CD. Udowodnij,
ze jesli proste CK, AL i BM przecinajg sie w jednym punkcie, to

AK BL CM

KB LC MA

Uwaga! Jesli znasz to twierdzenie, to nie przysytaj mi jego nazwy, tylko dowéd.
3. Udowodnij, ze jezeli liczby x, y, z sg dodatnie oraz

xyz(x +y+z)+xy+yz+xz < 6xyz
tox+y+z=3.

Rozwigzania nalezy przestac na adres jareksz@interia.pl do soboty 6 lutego do pdinocy.
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