Zestaw 15

KLASY PIERWSZE | DRUGIE

1. Udowodnij, ze dla dowolnych dodatnich liczb rzeczywistych a, b, ¢ zachodzi nieréwnos¢

Va+b+Vb+c+c+a=V2a+V2b++2c

2. Dany jest prostopadtoscian ABCDEFGH o podstawie ABCD i krawedziach bocznych AE, BF,
CG, DH. Punkt S jest srodkiem krawedzi EH. Udowodnij, ze z odcinkéw o dtugosciach
AG,CH, 2 - AS mozna zbudowac trojkat.

3. W osmiokacie wszystkie przekagtne majg dtugosc 1 i przecinajg sie w jednym punkcie.
Udowodnij, ze obwdd tego osmiokata jest mniejszy niz 8.

KLASY TRZECIE

1. Dany jest tréjkat prostokatny o przyprostokatnych dtugosci odpowiednio a i b. Na
pierwszej z tych przyprostokatnych wybrano punkt P, a na drugiej punkt Q. Niech K i
H bedg rzutami prostokgtnymi odpowiednio punktéw P i Q na przeciwprostokatnga. Jaka
jest najmniejsza mozliwa warto$¢ sumy |[KP| + |PQ| + |QH|? Odpowiedz uzasadnij.

2. Mamy 17 liczb rzeczywistych. Wiadomo, ze suma dowolnych dziewieciu sposrdod tych
liczb jest wieksza od sumy pozostatych o$miu. Wykaz, ze wszystkie te liczby sg dodatnie.

3. Wyznacz wszystkie liczby catkowite nieujemne n, dla ktérych liczba 7™ + 2 - 4™ jest liczbg
pierwszg.

Rozwigzania nalezy przestac na adres jareksz@interia.pl do soboty 8 stycznia do pdtnocy.
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