
 
 

 

 

 

 

Zestaw 21 

 

 

 

KLASY PIERWSZE I DRUGIE 

1. Rozwiąż w liczbach całkowitych równanie 

𝑥(𝑥 + 1) + (𝑥 + 1)(𝑥 + 2) + ⋯ + (𝑥 + 9)(𝑥 + 10) = 2022𝑥 + 2023 

2. Początkowo na tablicy napisane są liczby 2 oraz 5. Ruch polega na zastąpieniu jednej z 

dwóch liczb napisanych na tablicy ich sumą. Czy po wykonaniu pewnej liczby ruchów można 

uzyskać sytuację, w której na tablicy napisane są dwie kolejne liczby naturalne? Odpowiedź 

uzasadnij. 

3. Czy długości boków, na które dzielą się dwie przecinające się cięciwy 

okręgu mogą wyrażać się czterema kolejnymi  liczbami naturalnymi?  

 

 

KLASY TRZECIE I CZWARTE 

1. Dana jest liczba całkowita 𝑛 > 1. Udowodnij, że liczba 

𝑛4 + 4𝑛 

jest złożona. 

2. Udowodnij, że jeśli liczby całkowite 𝑎, 𝑏, 𝑐 spełniają równanie 

(𝑎 + 3)2 + (𝑏 + 4)2 − (𝑐 + 5)2 = 𝑎2 + 𝑏2 − 𝑐2 

to wspólna wartość obu stron jest kwadratem liczby całkowitej. 

3. Udowodnij, że istnieje nieskończenie wiele parami różnych liczb całkowitych 𝑎, 𝑏, 𝑐 i 𝑑, że 

liczby 

𝑎2 + 2𝑐𝑑 + 𝑏2  oraz  𝑐2 + 2𝑎𝑏 + 𝑑2 

są kwadratami. 

 

 

 

 

Rozwiązania należy oddać do piątku 17 lutego do godziny 15.10 koordynatorowi konkursu  

panu Jarosławowi Szczepaniakowi lub przesłać na adres jareksz@interia.pl do północy w piątek 17 lutego. 
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