
 
 

 

 

 

 

Zestaw 33 

 

 

 

 

KLASY PIERWSZE I DRUGIE 

1. W trójkącie ostrokątnym ABC symetralna boku AC i wysokość poprowadzona do boku BC 

przecinają się na dwusiecznej kąta ACB. Wykaż, że symetralna boku BC i wysokość 

poprowadzona do boku AC również przecinają się na dwusiecznej kąta ACB. 

2. W trójkącie 𝐴𝐵𝐶 poprowadzono dwusieczną kąta 𝐴𝐷. Wyznaczyć kąty trójkąta 𝐴𝐵𝐶, jeśli 

środek okręgu wpisanego w trójkąt 𝐴𝐵𝐷 jest jednocześnie środkiem okręgu opisanego na 

trójkącie 𝐴𝐵𝐶. 

3. W trójkącie 𝐴𝐵𝐶 punkt 𝑀 jest środkiem boku 𝐴𝐵 oraz ∡𝐴𝐶𝐵 = 120°. Udowodnij, że  

𝐶𝑀 ≥
√3

6
𝐴𝐵 

 

KLASY TRZECIE I CZWARTE 

1. Udowodnij, że istnieje nieskończenie wiele par liczb naturalnych (𝑎, 𝑏), dla których liczba 

 4𝑎 + 4𝑏 + 4𝑎+𝑏 jest kwadratem liczby całkowitej. 

2. Punkty E i F leżą odpowiednio na bokach BC i CD prostokąta 

ABCD, przy czym trójkąt AEF jest równoboczny. Wykaż, że suma 

pól trójkątów ABE i ADF jest równa polu trójkąta CEF. 

3. W czworościanie ABCD poprowadzono płaszczyznę 

przechodzącą przez środki krawędzi AB, BD i CD. Wykaż, że 

płaszczyzna ta dzieli czworościan na dwie bryły o równych 

objętościach. 

 

 

 

Rozwiązania należy oddać do piątku 26 maja do godziny 15.10 koordynatorowi konkursu  

panu Jarosławowi Szczepaniakowi lub przesłać na adres jareksz@interia.pl do północy w piątek 26 maja. 
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