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KLASY PIERWSZE | DRUGIE

1. Srodki kolejnych bokéw pieciokgta wypuktego potgczono odcinkami i otrzymano tamang o
dtugosci 7,3 cm. Oblicz sume dfugosci wszystkich przekgtnych tego pieciokgta.

Z twierdzenia Talesa wynika, ze w trdjkacie odcinek tgczacy Srodki ramion jest dwa razy
kréotszy od podstawy. Zastosujmy ten fakt do tréjkata ABC zawartego w naszym pieciokacie.
Przekatna AC jest dwa razy dtuzsza od odcinka FG. Podobnie wykazemy, ze pozostate
przekatne sg dwa razy dtuzsze od odpowiednich odcinkdow czerwonej tamanej. Oznacza to, ze
suma dfugosci przekatnych wynosi 14,6 cm.
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Mamy tu do czynienia z tzw. sumg teleskopowa:
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3. Znajd? reszte z dzielenia przez 11 liczby 5% + 62709

Recznie sprawdzamy, ze 5° = 1 (inod 11), a wiec 51*°% = 1 . Poniewaz 5* = —2, wiec
51454 = —2 (mod 11).
Réwniez recznie sprawdzamy, ze 6° = —1 (mod 11), a wiec 627°° = —1. Poniewaz

6* = —2, wiec 62799 = 2.
Gdy dodamy do siebie te dwie kongruencje stronami okazuje sie, ze liczba 514>* + 62799 jest
podzielna przez 11



KLASY TRZECIE | CZWARTE

1. Udowodnij, ze 22 ...2 +33...3° =11... 1
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Oznaczmy liczbe 11 ... 1 przez x. Wéwczas:
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22..2+33..3°=2x+(B3x)? =2x+ 9% =x(2+9x) = 11 ...1(2 + 99 9)
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2. Dany jest rownolegfobok ABCD oraz rownolegtobok ACEF, ktorego bok EF przechodzi

przez punkt D. Udowodnij, ze te rownolegtoboki majg jednakowe pola.
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Pole tréjkata ACD stanowi potowe pola zaréwno réwnolegtoboku ABCD, jak i
réwnolegtoboku ACEF (sprawdz to), a to wystarcza, by te rownolegtoboki miaty jednakowe
pola.
3. Liczby rzeczywiste a i b spetniajg rownos¢
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Zobaczmy, jaka jest zaleznos¢ miedzy a i b.
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