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Zestaw 6

KLASY PIERWSZE | DRUGIE

1. Jacek chce sie wybrac na plaze. Ma on w swojej szafie nastepujgce (rozrdznialne) stroje: 6
par kgpielowek, 2 kapelusze stomkowe, 4 pary okularow przeciwsfonecznych oraz 3
podkoszulki. Regulamin plazy wymaga zatozenia kgpielowek, jednak noszenie kapeluszy,
okularow przeciwstonecznych czy podkoszulek nie jest obowigzkowe. Na ile sposobow moze
Jacek przygotowac strdj zgodnie z powyzszymi warunkami?

tatwo policzymy wszystkie mozliwosci, jezeli niewtozenie kapelusza, okularéw lub
podkoszulka potraktujemy jako nowg mozliwosé. Wtedy kapieldowki mozemy ubra¢ na 6
sposoboéw, kapelusze na trzy sposoby (pierwszy kapelusz, drugi kapelusz, brak kapelusza),
okulary na 5 sposobéw a podkoszulki na 4 sposoby. Wszystkich mozliwoscijest 6-3-5-4 =
360.

2. Ania miata fatalne wakacje. Nie byto ani jednego dnia bez deszczu. Kazdego dnia deszcz
padat albo rano, albo po potudniu, albo caty dziern. W czasie jej wakacji byto doktadnie 13 dni,
kiedy byfo kilka godzin bez opaddw, doktadnie 11 deszczowych porankow i doktadnie 12
deszczowych popotudni. lle dni trwaty wakacje Ani?

Niech x oznacza ilos¢ dni wakacji Ani. Nie padato przez x — 11 porankéw i x — 12 popotudni.
Dostajemy wiec rownanie x — 11 + x — 12 = 13 z ktdrego wyliczamy, ze wakacje trwaty 18
dni.

3. lle jest réznych ptaszczyzn zawierajgcych doktadnie cztery wierzchotki danego
prostopadfoscianu?

Jest 12 takich ptaszczyzn. Szes¢ z nich to ptaszczyzny zawierajgce Sciany prostopadtoscianu.
Kolejne ptaszczyzny to takie, ktére przechodzg przez dwie réwnolegte przekatne
przeciwlegtych bokéw. Mamy trzy naprzeciwlegte pary bokdéw, a na kazdej z nich da sie
znalez¢ dwie rownolegte przekatne wiec w sumie jest ich 6.

KLASY TRZECIE | CZWARTE

1. Kazda z istot zamieszkujgcych planete Mati ma szesc, siedem lub osiem ndg. Wszyscy,
ktdrzy majqg 7 ndog zawsze ktamigq, a ci, ktorzy majq 6 lub 8 ndg zawsze mowiqg prawde.
Pewnego dnia krdl planety Mati przywotat swoich czterech poddanych i zapytat ich ile ich
czworka ma tqcznie ndg. Pierwszy odpowiedziat, ze 25, drugi, Ze 26, trzeci, ze 27, a czwarty,
Ze 28. lle tak naprawde ndg miata tgcznie ta czworka poddanych?



Poniewaz kazdy podat inng liczbe, wiec albo wszyscy ktamig, albo tylko jeden méwi prawde.
Zatézmy, ze wszyscy ktamia. Wowczas razem mieliby 28 nég, bo ktamcy maja ich po 7. Jednak
wowczas ten, ktory powiedziat 28 bytby prawdomdwny, czyli mamy sprzecznosc. Oznacza to,
ze jeden mowit prawde. Gdyby miat on 8 ndg, suma ndég wynositaby 29, a taka odpowiedz nie
padfa. Oznacza to, ze prawdomoéwny miat 6 ndg i suma nég wynosi 27.
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2. Niech f(x) =

oblczsume f (1) 4 £ (5) + 41 (56) + £ (D) + £ )+ -+ 7 (55) 47 (B) +
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f G) +f G) =1,czy f (g) +f G) = 1. Takich par mamy 50. Wartos¢ tej sumy wynosi
wiec 50.

Zauwazmy, ze f G) = (sprawdz to!). Oznacza to, ze f(x) + f (i) = 1. Przyktadowo

3. Rozwigz w liczbach catkowitych rownanie
2" (4—n)=2n+4

Zatéimy, ze n = 4. Wowczas prawa strona bytaby dodatnia, a lewa nie. Gdy z kolei
n < —2, lewa strona jest dodatnia, a prawa nie. Wystarczy wiec sprawdzic¢ liczby -1, 0, 1, 2,
3. Réwnos¢ dostajemydlan=0,n=1in = 2.



