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Zestaw 15 MATEMATYKI

KLASY PIERWSZE | DRUGIE

1. Na brzegu kwadratu o boku n (n = 2 jest liczbg naturalng) wyrdzniono 2n punktéw
roznych od wierzchotkdw, ktére dzielg kazdy z bokdw na odcinki o catkowitych dtugosciach.
Udowodnij, ze pewne cztery wyrdznione punkty sg wierzchotkami rownolegtoboku, ktérego
Srodek pokrywa sie z Srodkiem kwadratu.

2. Danych jest 111 dodatnich liczb catkowitych. Wykaz, ze sposréd nich mozna wybraé 11
takich liczb, ktorych suma jest podzielna przez 11.

3. Wykaza¢, ze z dowolnego zbioru 100 dodatnich liczb catkowitych mozna tak wybrac
pewien niepusty podzbidr, by suma liczb z tego podzbioru byta podzielna przez 100.

KLASY TRZECIE | CZWARTE

1. Dany jest szesciokat wypukty ABCDEF. Udowodnij, ze Srodki ciezkosci tréjkatow ABC, BCD,
CDE, DEF, EFA, FAB tworzg szesciokat o przeciwlegtych bokach rownych i rownolegtych.

2. Okrag wpisany w tréjkat ABC jest styczny do bokéw AB, BC, CA odpowiednio w punktach
C’, A’, B". Przez $rodki odcinkéw A’B’, B'C’, C’'A’ prowadzimy proste prostopadte odpowiednio
do bokdéw AB, BC, CA. Udowodnij, ze proste te przecinajg sie w jednym punkcie.

3. Punkty D, E, F lezg odpowiednio na bokach BC, CA, AB tréjkata ABC. Okregi wpisane w
tréjkaty AEF, BFD, CDE sg styczne do okregu wpisanego w trojkat DEF. Udowodnij, ze proste
AD, BE, CF przecinajg sie w jednym punkcie.

Rozwigzania nalezy oddaé do pigtku 29 grudnia do godziny 15.15 koordynatorowi konkursu
panu Jarostawowi Szczepaniakowi lub przestaé na adres jareksz@interia.pl do pétnocy w pigtek 29 grudnia.
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