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Zestaw 26 MATEMATYKI

KLASY PIERWSZE | DRUGIE

1. Dane sg punkty A,B,C, D, przy czym A # BorazC + D c
(zob. rysunek). Proste AB i CD przecinajg sie w punkcie S.
Udowodnij, ze

[ABC] _ CS
[ABD] DS
gdzie [XYZ] oznacza pole tréjkata XY Z. A B s

2. Niech max{a, b} oznacza nie mniejsza z liczb a, b, a min{a, b} oznacza nie wiekszg z tych
liczb. Udowodnij, ze dla kazdych liczb rzeczywistych x, y zachodzg réwnosci:

xty+|x—y|

a) max{x, y} = ——,— oraz b) min{x, y} = Xty x|

2

3. Znajdz liczbe dziewieciocyfrowg utworzong z cyfr 1, ..., 9 w taki sposéb, ze kazda z tych
cyfr wystepuje doktadnie raz i liczba utworzona z pierwszej cyfry jest podzielna przez 1, liczba
utworzona z dwoch pierwszych cyfr jest podzielna przez 2, liczba utworzona z trzech
pierwszych cyfr jest podzielna przez 3 itd.

KLASY TRZECIE | CZWARTE

1. Dany jest trapez ABCD o podstawach AB i CD. Punkt E nalezy

do przekatnej BD. Prosta przechodzgca przez punkt D i

rownolegta do prostej AE przecina prostg AC w punkcie F.
Udowodnij, ze proste BF i CE sg rownolegte. A

2. Udowodnij, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych a, b, ¢ spetniona jest nieréwnosé
la+b—cl+la—b+cl+|-a+b+c|=|al+|b|l+|c]

3. Udowodnij, ze jesli dang liczbe mozna przedstawié w postaci sumy kwadratéw trzech
liczb naturalnych, to jej trzykrotnos¢ mozna zapisaé jako sume kwadratéw czterech liczb
naturalnych.

Rozwigzania nalezy oddaé do pigtku 5 kKwietnia do godziny 15.10 koordynatorowi konkursu
panu Jarostawowi Szczepaniakowi lub przestaé na adres jareksz@interia.pl do pigthku 5 kwietnia do potnocy.
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