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KLASY PIERWSZE | DRUGIE
1. Udowodnic, ze jezeli liczby catkowite a, b, c, d spetniajg warunek
a’+b?=c?+d?
to liczba a + b + ¢ + d jest liczbg parzystq.
Liczba a + b + ¢ + d bytaby nieparzysta, gdyby nieparzysta byta doktadnie jedna lub

doktadnie trzy z liczb a, b, ¢, d. Wéwczas jednak rownoé¢ a? + b? = c¢? + d? nie mogtaby by¢
prawdziwa, bo jedna strona bytaby parzysta, a druga nieparzysta.

2. Co ile minut dtuga wskazowka zegara dogania krotkg?

Rozwigzanie 1:

Dtuga wskazdwka obraca sie w ciggu minuty o 6°, a krétka o §° (sprawdz). Oznaczmy przez t
liczbe minut od jednego pokrycia sie wskazowek do drugiego. Duza wskazéwka w czasie t
obrdci sie o kat (6t)°, a mata o G t) °. Duza wskazdwka wykona obrét o 360° wiekszy niz

mata. Dostajemy wiec réwnanie:

1
6t=zt+360
t—655

711

Duza wskazéwka dogania wiec matg co 65 % minuty.
Rozwigzanie 2:
W ciggu 12 godzin dtuga wskazéwka dogoni krotka 11 razy:
12 _ 5
12 +11 = Hgodzmy = 65H minut
3. Potowe ksiegarskiej potki zajmujqg stowniki o grubosci 5 cm, a drugg pofowe —

encyklopedie o grubosci 7 cm. Udowodnij, ze na tej potce znajduje sie co najmniej 12
woluminow.



Oznaczmy przez x diugos$¢ potowy potki. Liczba x jest podzielna przez 5 i przez 7, jest to
wiec co najmniej 35. Na potce zmiesci sie wiec co najmniej 7 stownikdéw i co najmniej 5
encyklopedii.

KLASY TRZECIE | CZWARTE

1. Rozwiqz w liczbach catkowitych rownanie:
x(x+ 1D+ +1D)x+2)+ -+ (x+2024)(x + 2025) = 2025 + 2024x

Nasze réwnanie nie ma rozwigzan w liczbach catkowitych. Lewa strona jest suma
2025 liczb parzystych (iloczyn dwdch kolejnych liczb jest parzysty, bo jedna z nich jest
parzysta), wiec jest liczbg parzystg. Prawa strona jest nieparzysta jako suma liczby
nieparzystej i parzystej.

2. Czy mozna od sznurka o dfugosci 5 metra odcig¢ kawatek o dfugo.s‘ci% metra, nie
postugujqc sie linijkqg?
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Mozna. Wystarczy odcig¢ kawatek dtugosci — metra: — — — = -. Poniewaz — = — - —
62 31 62 2 62 32 31

wystarczy ztozy¢ sznurek 5 razy.

3. Skro¢ utamek:
xX+y—2xy
V=x+/-y
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Liczby x i y s oczywiscie ujemne. Zachodzi wiec x = —(\/—x)2 iy = —(,/—y) .
Czyli:

xtry-2fxy _ ~(V=H) - () -2/ () + () +2))

VXt -y V=X + =y B V=X + =y
(=)
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