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KLASY PIERWSZE | DRUGIE

1. Wyznacz wszystkie trojki liczb pierwszych a, b, ¢, dla ktérych a? = b? + ¢
a’?—-b?=c
(a—b)(a+b)=c

Przedstawilismy liczbe ¢ w postaci iloczynu. Poniewaz jest to liczba pierwsza jeden z

czynnikéw réwna sie 1. Jest to mniejszy z czynnikdéw, a wiec (a — b). Jest tylko jedna para
liczb pierwszych, ktdrych rdéznica wynosi 1: 3 i 2. Ostateczniea = 3,b = 2,c = 5.

2. Wykaz, ze liczba 3°* — 327 - 212 4 224 jest ztozona.
Oznaczmy 327 = a, 212 = b. Nasza liczba réwna sie wtedy a? — ab + b?. Poprzeksztatcajmy:
a? —ab +b? = (a+ b)? — 3ab = (327 + 212)2 — 32812
— (327 + 212 _ 31426)(327 + 212 + 31426)

To, ze liczba 327 + 212 — 31426 jest wieksza od 1 wynika z faktu, ze 3142 jest mniejsze od
327,

3. Udowodhnij, ze jesli liczby p i p? + 2 sq pierwsze, to liczba p3 + 2 tez jest pierwsza.

Jedlip =3,top? + 2 =11,ap3 + 2 = 29 i wszystkie trzy liczby sg pierwsze. Jesli liczba p
jest rézna od 3, to to jej kwadrat daje reszte 1 z dzielenia przez 3 i wéwczas liczba p? + 2 jest
podzielna przez 3 i wieksza niz 3, a wiec ztozona.

KLASY TRZECIE | CZWARTE

1. Rozwiqz uktad rownan
{xz +3y2 =1
(x+3y)2 =1
Uktad ten jest rownowazny alternatywie dwoch uktadéw:
{xz +3y?2 =1 ub {xz +3y?2=1
x+3y=1 x+3y=-1



Kazdy z nich mozemy rozwigza¢ metodg podstawiania i okaze sie, ze wyjsSciowy uktad ma 4
rozwigzania:

1 1
{x=1 X =3 {x=—1 X=-3
y=0 1

Ponizej rozwigzanie graficzne. Pierwsze réwnanie opisuje elipse o pétosiacha =1ib = ey

a drugie figure ztozong z dwdch prostych.

2. Podaj najwiekszy dzielnik liczby 101°, ktéry w zapisie dziesietnym nie zawiera cyfry O.

Liczba 101° zawiera w rozkfadzie na czynniki pierwsze wytacznie liczby 2 i 5. Aby dzielnik
liczby 1010 nie zawierat cyfry O w rozktadzie na czynniki pierwsze moze mie¢ albo tylko
piatki, albo tylko dwojki. Wiekszy jest ten z pigtkami: 5°.

3. W tréjkgcie prostokqgtnym ABC poprowadzono wysokos¢ CD z wierzchotka kgta prostego.
Okrqg, ktorego srednicq jest wysokos¢ CD, odcina na przyprostokgtnych tréjkqta odcinki
dtugosci k i l. Oblicz pole tréjkgta ABC.

A 5 B

Katy DEC i DFC sg proste, jako wpisane, oparte na srednicy. Obliczymy pole tréjkata ABC
jako sume pol trojkatéw DBC i ADC.

Dtugosc¢ odcinka m policzymy z twierdzenia o wysokosci trojkata prostokatnego
poprowadzonej z wierzchotka kata prostego:

2
I? =mk, m= %
Podobnie:
kZ
n=—.

l
Teraz mozemy liczy¢ pole.
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. . . (k2+12)?
Po przeksztatceniach dostajemy tadne wyrazenie: P = s




