Zestaw 19

KLASY PIERWSZE | DRUGIE

1. Rozstrzygnij, czy istnieje taka liczba naturalna n, dla ktorej V5n, YéniV7n sq
liczbami naturalnymi.

Istnieje. Taka liczba jest na przyktad 584 - 635 - 799,

2. Rozstrzygnij, czy szachownice 10 X 10 mozna pokryc¢ 25-cioma kostkami o
wymiarach 4 X 1.

Nie mozna. Pokolorujmy szachownice, jak na rysunku ponize;j.

Kazda kostka 4 X 1 przykrywa jedno pole czarne. P4l czarnych powinno wiec by¢ 25, a
jest 26.

3. Prostokqt ABCD podzielono na kwadraty tak, jak na rysunku. Wiadomo, ze AB=32
cm. lle centymetrow dtugosci ma bok AD?

Oznaczmy przez x bok najmniejszego kwadratu, a przez y tego ciut wiekszego. Wtedy
boki pozostatych kwadratéw mozna oznaczy¢ tak:
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Dostajemy, ze 8y — 2x = 32 i 4y + 3x = 32. Obliczymy wiec, ze x = 4ay = 5. Stad
AD=x + 5y = 29 cm.



KLASY TRZECIE | CZWARTE
1. Rozstrzygnij, czy istnieje taka liczba naturalna n, dla ktérej ¥6n i /8n sq liczbami
naturalnymi.
Taka liczba nie istnieje. Przeprowadzimy dowdd nie wprost.

Zatézmy, ze istnieje takie n, ze 6n = p®i8n = ¢8, gdzie p i q s3 naturalne. Wéwczas
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T a to by oznaczato, ze v/3 jest liczba wymierna i mamy sprzecznos¢.
2. Liczby naturalne x i y spetniajg warunek NWW (x,y) = 8- NWD(x, y). Udowodhnij, ze
8x =y lub8y = x.

Niechd = NWD(x,y). Wowczas istniejg takie liczby naturalne, wzglednie pierwsze a i b,
zex =adiy = bd.Réwnos¢ NWW (x,y) = 8- NWD(x,y) mozemy wéwczas zapisac
tak: abd = 8d, czyli ab = 8. Poniewaz a i b sg wzgledzie pierwsze, wieca = 1ib = 8 lub
na odwrét i jedna z tych liczb to d a druga 8d.

3. Na boku AB rownolegtoboku ABCD obrano punkt M, a na bokach AD i CB takie punkty P i
Q, ze odcinki PM i QM sq réwnolegte do przekgtnych rownolegtoboku. Udowodnij, ze
tréjkgty PDM i QCM majq rowne pola.

Niech M’ bedzie punktem symetrycznym do M wzgledem punktu O (punkt przeciecia
przekatnych réwnolegtoboku). Poniewaz rownolegtobok jest figurg sSrodkowosymetryczna,
punkt M’ lezy na boku CD. Z warunkéw zadania wynika, ze czworokat MQM'’P jest
rownolegtobokiem o Srodku symetrii w punkcie O. Zauwazmy ponadto, ze pole tréjkata
QCM jest rowne polu trojkagta QOM, a pole trojkgta PDM jest rdwne polu trojkgta POM.

Pola te sg rowne, bo kazde z nich stanowi i pola rownolegtoboku MQM’P.



