Zestaw 20

KLASY PIERWSZE | DRUGIE

1. Czworokgt ABCD ma kqty proste przy wierzchotkach B i D, kqt BHD jest rowniez
prosty. Ponadto AB = BC i BH = 1. Oblicz pole tego czworokqta.
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Tréjkat BCH’ jest przystajacy do tréjkata AHB (powstat z niego przez obrét o 90°), wiec
nasz czworokat ma pole réowne polu kwadratu o boku 1.

2. W puste pola wpisz takie cyfry, aby spetnione byly wszystkie réwnosci. Zadna z liczb w
rebusie nie moze zaczynac sie zerem.

Jedno z mozliwych rozwigzan:

tak, aby sumy czterech liczb w koteczkach — wierzchotkach wszystkich kwadratow, byty
rowne.



KLASY TRZECIE | CZWARTE

1. Udowodnij, ze pole tréjkgta mozna policzy¢ ze wzoru: P = 1,(p — a), gdzie 1,
oznacza promien okregu dopisanego do trojkqta, stycznego do boku dfugosci a,
a p oznacza pofowe obwodu.
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Niech [XYZ] oznacza pole tréjkata XYZ. Zauwazmy, ze:
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2. Udowodnij tozsamosc¢ - + — + —=-, gdzie r,, 1y, 7. 0znaczajq promienie okregow
a b c

dopisanych do trojkgta ABC, a r oznacza promien okregu wpisanego w ten trojkqt.
Korzystajac ze wzoru z zadania 1 mozemy podstawi¢ r; = ﬁ, a W miejscer wstawimyg
p—a p-b p—c_p
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Po uproszczeniu i zauwazeniu, ze a + b + ¢ = 2p dostajemy tozsamosc.

3. Przekqtna czworokgta wypuktego potowi odcinek tqczgcy srodki dwdch przeciwlegtych
bokow tego czworokqgta. Udowodhnij, ze przekgtna ta potowi takze pole tego czworokgta.



F

Wprowadzmy oznaczenia jak na rysunku. Odcinki GH i Fl sg prostopadte do przekatnej AC.
Tréjkaty EGH i EFIl sg przystajgce (rowne pary katéw: FEI i HEG oraz IFE i HGE, rowne boki
FE i EG). To oznacza, ze odcinki Fl i HG sg rownej dtugosci, a wiec réwnej dtugosci (dwa
razy dtuzsze) sg rowniez wysokosci tréjkatéw BCA i ACD opuszczone na podstawe AC.



