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KLASY PIERWSZE | DRUGIE

1. Udowodnij, ze réwnanie x* — 7y? = 0 nie ma rozwigzan w liczbach catkowitych réznych
od 0.

Zapiszmy nasze réwnanie tak: x2 = 7y?2. Jeéli roztozymy lewg i prawa strone na czynniki
pierwsze, to po lewej stronie mamy parzystg liczbe siodemek, a po prawej nieparzysta.

2. Rozstrzygnij, dla jakich liczb naturalnych n liczba n* + n? + 1 jest pierwsza.
nt+nif+l1=n*+2n*+1-n*=n*+1)?>-n* =m*+1-n)(n*+1+n)

Roztozyliémy liczbe n* + n? + 1 na czynniki. Poniewaz ma to by¢ liczba pierwsza, wiec
mniejszy z czynnikdw rowna sie 1.

n+1-n=1

n2—-n=0
n=0lubn=1
Tylko dlan = 1 dostajemy liczbe pierwsza.

3. Dwie swiece jednakowej dtugosci wykonano z réznych rodzajow parafiny. Jedna spala sie
catkowicie w ciggu 9 godzin, a druga w ciggu 6 godzin. Swiece zapalono réwnoczesnie. Za ile
godzin Swieca spalajgca sie wolniej bedzie dwa razy dtuzsza od drugiej swiecy?
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W Ciggu godzmy Spall sie 5 plerwszej swiecy | E drug|ej, WIEC W CIggu X gOdZIn Spall sie ;

pierwszej Swiecy i % drugiej, a zostanie 1 — g pierwszej i 1 —g drugiej. Dostajemy wiec

rownanie

1—g=2(1—g)

Rozwigzaniem jest 4,5.



KLASY TRZECIE | CZWARTE

1. W pdtokrqgg ,,wpisano” dwa kwadraty, jak na rysunku obok.
Jak powinien byc¢ potozony punkt A, zeby suma pdl tych
kwadratow byta najwieksza?

Pokazemy, ze niezaleznie od potozenia punktu A, suma pol
naszych kwadratow jest réwna kwadratowi promienia

potokregu.
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Niech lewy kwadrat ma bok dtugosci a, a prawy bok dtugosci b. Wybierzmy na $rednicy
potokregu taki punkt P, zeby DP = b i PE = a. Wéwczas tréjkaty CDP i PEF sg przystajace, a
wiec odcinki PCi PF sg réwne, czyli punkt P jest srodkiem pdétokregu. Z twierdzenia
Pitagorasa dostajemy:

a’+ b? =12

2. Rozwiqz uktad rownan:

x+y+z=14
x+y+t=10
y+z+t=15

x+z+t=12

Niech x + y + z + t = s. Nasz uktad rownan mozemy zapisac¢ tak:

s—t=14

s—z=10

s—x =15

s—y=12
Po dodaniu stronami:

4s —s =51

s=17

Teraz tatwo juz dostaniemy,zex =2,y =5,z =7,t = 3.

3. Rozwigz w liczbach catkowitych rownanie:
264x + 51y = 20182018

To réwnanie nie ma rozwigzan w liczbach catkowitych, bo lewa strona jest podzielna przez
3, a prawa nie.



