
 
 

 

 

 

 

Zestaw 17 

 

 

KLASY PIERWSZE I DRUGIE 

1. Znajdź wszystkie trójki liczb całkowitych nieujemnych 𝑎, 𝑏, 𝑐 spełniające układ równań: 

{
𝑎 + 𝑏𝑐 = 3𝑏
𝑏 + 𝑐𝑎 = 3𝑐
𝑐 + 𝑎𝑏 = 3𝑎

 

2. Rozwiąż układ równań 

{
 
 

 
 𝑎2 + 24 = 9𝑏 +

𝑎 + 𝑐

2

𝑏2 + 24 = 9𝑐 +
𝑏 + 𝑎

2

𝑐2 + 24 = 9𝑎 +
𝑐 + 𝑏

2

 

3. Ile dzielników ma liczba 22 ∙ 35 + 2 ∙ 36 + 23 ∙ 37? 

 

KLASY TRZECIE 

1. Uzasadnij, że dla dowolnej liczby naturalnej 𝑛: 

(𝑛 + 1)(𝑛 + 2)(𝑛 + 3) ∙ … ∙ 2𝑛 = 2𝑛 ∙ 1 ∙ 3 ∙ 5 ∙ … ∙ (2𝑛 − 1) 

2. Wiadomo, że liczba 𝑎 jest 𝑛 razy większa od liczby 𝑏, a suma liczb 𝑎 i 𝑏 jest 𝑚 razy 

większa od ich różnicy. Znaleźć sumę 𝑚 + 𝑛, wiedząc, że 𝑚 i 𝑛 należą do liczb naturalnych. 

3. Dany jest pięciokąt wypukły 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸, w którym 𝐵𝐶 = 𝐶𝐷; 𝐷𝐸 = 𝐸𝐴; 

 ∡𝐵𝐶𝐷 = ∡𝐷𝐸𝐴 = 90°. Wykaż, że z odcinków o długościach 𝐴𝐶, 𝐶𝐸, 𝐸𝐵 można zbudować 

trójkąt oraz wyznacz miary jego kątów, znając miarę 𝛼 kata 𝐴𝐶𝐸 i miarę 𝛽 kata 𝐵𝐸𝐶. 

 

 

Rozwiązania należy oddać do piątku 16 stycznia do godziny 15.10 koordynatorowi konkursu  

panu Jarosławowi Szczepaniakowi lub przesłać na adres jareksz@interia.pl do piątku 16 stycznia do północy. 
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